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2.Euler Dogrusu ve Vektorel iligki

3.Dil Bilimi: Dil biliminde "Euler Cemberi" (Euler Semasi)
mantiksal netlik saglamak, kavramsal hiyerarsileri modellemek
ve anlam iligkilerinin gecerliligini gorsellestirmek icin kullanilan
temel bir aractir.

Geometrik ispatlar ve Euler'in ¢alismalari gostermistir ki; O,G,/
ve H noktalari ayni dogru Uzerindedir. Bu dogruya Euler
dogrusu denir. Bu noktalar arasindaki mesafe oranlari sabittir.
Adirlik Merkezi lliskisi: G noktasi, H ve O arasindaki dogru
parcasini 1/2 oraninda boler:

|HG| = 2|GO|

Bir t¢genin en temel dokuz 6zel noktasinin (lU¢ kenar ortasi, U¢
yukseklik ayagi ve uUc¢ kenarortay Uzerindeki noktalari) tek bir
cember uUzerinde toplanmasiyla olusan Euler Cemberi (veya
yaygin adiyla Dokuz Nokta Cemberi), GUggen geometrisinin derin
simetrisini ve i¢ yapisini ortaya koyan en onemli teoremlerden
biridir.

Bu cemberin varligi ilk olarak Leonhard Euler (1707-1783)
tarafindan 1765 yilinda kanitlanmis olsa da, dokuz noktanin
tamaminin bu ¢ember uUzerinde oldugu ozelligi daha sonra,
sirasiyla 1821 ve 1822'de Karl Wilhelm Feuerbach ve Jean-
Victor Poncelet tarafindan bagimsiz olarak kesfedilmistir.
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DiL BILIMi

KAVRAMSAL ANLAM ILISKILERI
HIYERARSILER

veya baslangic noktasi O alinirsa
|OH| = 3|0G]|

MANTIKSAL Anlam Pragmatik

’ Morfoloji :
Fonetik ey NETLIK Gegerliligi

olur.

Dokuz Nokta Merkezi (I) lliskisi: Dokuz nokta merkezi, diklik
merkezi (H) ile cevrel merkez (O) arasindaki dogru pargasinin
tam orta noktasidir.
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v 3. Matematiksel Formul

4.Psikoloji ve Egitim Bilimleri: Euler cemberi terimi, Psikoloji
ve Egitim Bilimleri gibi sosyal ve davranis bilimlerinde, temel
olarak kavramsal netlik saglama, bilgiyi organize etme ve
mantiksal analiz araci olarak kullanilir.

Eger bu noktalari koordinat duzleminde veya vektorel olarak
ifade edersek, Dokuz Nokta Merkezi (/) su formulle hesaplanir:

KULLANIM ALANLARI

* nRed AN A 2 1 \ o >
N o had Ned \ \ N\ 1.2+
= 1 P 7o\ ) .
|{n-1)-k
xT oot | AL O | g N f AN / ‘/ (X
= —=arclg - PR v
mn“x 1.1+ K i |
g )
) (THoUTig S ./
) ¢ >

X Matematiksel Ozellikler

Euler cemberinin merkezi (/), u¢ggenin gevrel cember merkezi ile
diklik merkezi (H) arasindaki dogru parcasinin tam orta
noktasidir. Bu iligki, vektorel olarak asagidaki formulle ifade
edilir:

[=(0+H)/2
Euler cemberinin yaricapi, Ucgenin c¢evrel ¢emberinin
yaricapinin yarisina esittir:
r=R/2
Euler teoremi: Bir uggenin cevrel cemberinin yaricapl R, ic
teget cemberin yaricapt r ve bu iki ¢gemberin merkezleri
arasindaki uzaklik d ise

d* = R(R — 2r)
esitligi vardir. Esitlik ifadesi, esdeger olarak asagidaki sekilde

de yazilabilir:
1 1 1

R-d R+d r

Uzaklik kavrami negatif-olmayan bir gercel sayiyi igaret ettigi icin,
teoremded = R(R —2r) = 0yazilp Euler esitsizligi elde edilir.
Burada, esitlik hali, yani, R = 2r olmasi, ancak ve ancak bahsi
gecen uggenin eskenar tcgen olmasi durumunda gecerlidir.

R = 2r.

1.Kiime lligkilerini Gosterme:
Euler semalari, kumeler
arasindaki gercekte var olan
iligkileri (kesisim, birlesim, ayriklik,
alt kime olma) gostermekte
kullanilir.

"Tum kediler hayvandir." Bu durumda, "Kediler" kumesini temsil
eden cember, "Hayvanlar" kumesini temsil eden gemberin
tamamen icinde cizilir.

2.Bilimsel Arastirmalar: Siklikla Euler Semalari (Euler
Diyagramlari) olarak bilinen ve halk dilinde "Euler cemberi"
denilen bu gorsellestirme araci, bilimsel arastirmalarin niteliksel
ve lojistik agamalarinda kullanilir.
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PROBLEM 1

Soru: Bir i¢cgende dokuz-nokta merkezi I’ nin, ¢cevrel merkez O
ve diklik merkezi H ile olan geometrik iliskisini gosteriniz.

Cozum:
1. Tanimlar ve Konumlandirma

Bir ABC Ug¢geninde su noktalari tanimlayalim:

O (Cevrel Merkez): Kenar orta dikmelerinin kesisim noktasi.
H (Diklik Merkezi): Yuksekliklerin kesisim noktasi.

G (Agirlik Merkezi): Kenarortaylarin kesisim noktasi.

| (Dokuz-Nokta Merkezi): Dokuz nokta gemberinin merkezi.

_ (0 +H)

2
Bu denklem, | noktasinin OH dogru parcasinin orta noktasi

oldugunu kesin bir sekilde kanitlar. Yani:
1
01| = |1H] = - |0H]

4. Geometrik Yorum ve Sonug

Bu iliskiyi profesyonel bir perspektifle 6zetlemek gerekirse,
Hiyerarsi: Euler dogrusu Uzerinde bu noktalar sirasiyla
H-I1-G-0 seklinde dizilir (eskenar olmayan uggenlerde).

Uzaklik Oranlari: | noktasi H ve O'ya esit uzakliktayken, agirlik
merkezi G bu merkeze daha yakindir. Spesifik olarak G
noktasl, [ ve O arasindaki mesafeyi 1/2 oraninda boler.

1G] = = |10}
3

Yarigcap lliskisi: Bu merkezin konumuyla dogrudan baglantili
olarak, Dokuz Nokta Cemberi'nin yaricapi (), cevrel gemberin
yaricapinin (R) tam yarisidir:

R = 2r
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